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摘要 : 利用分析和代数的方法
,

给 出了 G r o u b一 R he i n b ol d , 不等式的一种推广形式
,

丰富了在统计领域有重要应用价值 的 K an
-

t o or
v

i c h 型不等式
。
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有关正定矩阵及其特征值的不等式是不等式领

域 的重要组成部分
,

这种类型的不等式在许多方面

有着重要的应用
,

特别是它在概率论与数理统计领

域的作用尤其突出
。

K a n t or o vi hc 型不等式是这种

类型不等式的一个重要代表
。

近年来国内外的许多

学者纷纷给出 K an t or vo icj
。
型不等式的推广

、

延拓

及其应用 L’ 一 6〕
。

如下 的不等式称为 G r e u b一 R h
e i n -

b o l d t 不等式 [ , 〕
。

G r e t l b一 R h e i n b o l d t 不等式
:
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、

B 为
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,

A B = B A
,

S 和
万
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,
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。
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现在我们给出本文的主要结果
。

定理
:

设 A
、

B 为 n K n 正定 H e r m i t e 阵
,

A B ==

B A
,

S 和 、 分别为 A 的最大和最小特征值
,

T 和 t

分别为 B 的最大和最小特征值
。

P 和 q 为满足 p >

O
,
穿> O
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。
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,
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八使二G r e u b一 R h e i n b o l d t 不等式是一个重要的 K a n -

ot or vi c h 型不 等式
。

它在许多方面都有重要应用
。

本文给出了 G r e u b一 R he in b ol dt 不等式的一种推广

形式
,

进一步丰富了 K a n t o r o v i e h 型不等式
。

首先给出如下的引理
。

引理
:

若实数
“ > 。

,

b > 。
,

P > 。
,

q > 0,
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证明
:

设 几, , 二 , ,

又
二

为 A 的特征值
,

产l ,

…
,

为 B 的特征值
,

由于 A B == B A
,

则存在酉阵 U
,
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`
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`
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。
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